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Hinweis: Der Losungsweg mit Begriindungen und Nebenrechnungen soll deutlich erkennbar in logisch und
grammatikalisch einwandfreien Sdtzen dargestellt werden. Zur Losungsgewinnung herangezogene Aussagen
sind zu beweisen. Nur wenn eine so zu verwendende Aussage aus dem Schulunterricht oder aus Arbeitsge-
meinschaften bekannt ist, geniigt es ohne Beweisangabe, sie als bekannten Sachverhalt anzufiihren.

Aufgabe 340941 = 340841:

Die Bewohner des Planeten Quadron unterscheiden sich nach ihrem Geschlecht, und zwar gibt es, anders
als auf der Erde, genau vier verschiedene Geschlechter. Politisch ist die Bevolkerung eingeteilt in genau vier
Volkerstdamme. Wenn der planetare Rat zusammentritt, entsendet jeder Volkerstamm genau vier Abgeord-
nete, von jedem Geschlecht einen.

Es ist dann eine Sitzordnung vorgeschrieben, bei der 16 Sitze in quadratférmiger Formierung zu vier Zeilen
und vier Spalten angeordnet sind. In jeder Zeile und in jeder Spalte miissen alle vier Volkerstdmme und alle
vier Geschlechter vertreten sein.

Gib eine mogliche Sitzordnung an und bestétige, dafl bei dieser Sitzordnung alle genannten Bedingungen

erfullt sind!

Aufgabe 340942 = 341041:
Zeigen Sie, daf8 die Zahl z =7+ 73 + 75 + 77 + ... + 7% + 7% durch 336 teilbar ist!

Aufgabe 340943 = 341042:

Auf der Seite AB des Quadrates ABC'D werde ein Punkt X # A gewéhlt. Dann werde das Quadrat durch
die Strecken AC und X D in vier Teilfldchen zerlegt.

Ermitteln Sie alle Moglichkeiten, die Wahl von X so zu treffen, dafl es natiirliche Zahlen p, ¢ und r gibt,
fiir die die Flacheninhalte dieser Teilflichen in geeigneter Reihenfolge im Verhéltnis 1: p: ¢ : r stehen!

Aufgabe 340944 = 340844:

Axel fithrt einen Kartentrick vor. Er benutzt dazu ein Skatspiel, bestehend aus jeweils 4 Karten der folgenden
Arten, denen er folgende Augenwerte zuteilt:

Art der Karte|| 7| 8| 9| 10| Bube| Dame| Konig| As
Augenwert 71 8] 9] 10 2 3 4 11

Seine Freunde sollen, wihrend er nicht im Zimmer ist, nach folgender Vorschrift Kartenstapel bilden:

Fir jeden Stapel wird zunéchst eine Karte offen hingelegt, und der damit beginnende Stapel erhélt so viele
Punkte, wie der Augenwert dieser Karte angibt. Dann werden weitere Karten verdeckt auf den Stapel gelegt;
fiir jede dieser Karten wird die Punktzahl des Stapels um 1 erhoht. Dies wird aber nur so lange durchgefiihrt,
bis die Punktzahl 11 erreicht ist; der Stapel ist damit abgeschlossen. Er wird dann umgedreht, so daf} die
bisher unterste Karte nun verdeckt oben liegt.

1. Beispiel: 7 offen hinlegen vier Karten verdeckt darauf legen, Stapel umdrehen.
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Solche Stapel werden einige Male gebildet und nebeneinander auf den Tisch gelegt. Falls am Ende Karten
iibrig bleiben, werden diese "Restkarten” einzeln abzéhlbar und verdeckt neben den Stapel gelegt. Dann
wird Axel herein gerufen. Er behauptet, er konne aus der Anzahl der fertigen Stapel und der Anzahl der
Restkarten die Summe der Augenwerte der nunmehr obersten Karten der Stapel finden.

2. Beispiel: As offen hinlegen, umdrehen.

Wie ist das moglich?

Aufgabe 340945 = 341045:

Einem regelméfligen Tetraeder ABCD wird die Inkugel K einbeschrieben (das ist diejenige Kugel, die
alle vier Dreiecksflichen ABC, ABD, ACD, BCD bertihrt). Dieser Kugel wird ein zweiter regelméafiger
Tetraeder PQRS einbeschrieben (d.h., seine Ecken P, @, R, S liegen alle auf der Oberfliche der Kugel K).

Welches Verhéltnis V5 : V; bildet das Volumen V5 eines solchen Tetraeders PQ RS mit dem Volumen V; von
ABCD?

Aufgabe 340946 = 340846:

Wie viele Paare (z,y) ganzer Zahlen z, y, die die Ungleichung |z — 30| + |y — 10| < 100 erfiillen, gibt es
insgesamt
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